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Klausur Analysis II

Vorbemerkung: Alle Antworten sind @pgl;g,ichm,zu;}_)egrﬁnden und alle Rechnungen nachvoll-
ziehbar aufzuschreiben. 3 :

—1/z
3

€

1. Berechnen Sie fiir z > 0 eine Stammfunktion zu f(z) = . Existiert das Integral

/Olf(ac)dx?

2. Entscheiden Sie, ob die folgenden Aussagen wahr oder falsch sind, und beweisen
oder widerlegen (Gegenbeispiel!) Sie genau drei Ihrer Behauptungen: ‘
——

e m Eine Metrik d: X x X — R ist eine stetige Funktion.
‘/‘{ [ } Die Menge M = {(z,y,2) € R® : 22 + y? — 22 = 1} ist beschrénkt.
v [ ] Der Durchschnitt O1 N Oy zweier offener Mengen O; und O3 ist offen.
v [ ] Jede stetige Funktion nimmt auf einer abgeschlossenen Menge ein Maximum an.
o |

Hat f : R™ — R in einem Punkt zy Richtungsableitungen in jeder Richtung l_; so ist
f in xg partiell differenzierbar.

v LJ Ist f:R® — R, iiberall nichtnegativ und f(zo) =0, so ist V f(zg) = 0.
3. Sei g : R? — R eine beschrinkte Funktion. Begriinden Sie, dass die Funktion f : RZ - R
(/ mit :
f(z,y) = zyg(z,y)
im Nullpunkt

a) stetig b) partiell differenzierbar c) Fréchet-differenzierbar ist.

4. ”Zeigen Sie, dass das Gleichungssystem

2cos(zyz) +yz — 2z =10
(zyz)? +2z =1

in einer Umgebung des Punktes (1,0,1) eine eindeutige stetig differenzierbare Auflésung
(y(z), z(z)) hat, und bestimmen Sie die Ableitungen y(1) und 2/(1).

\) 5. Begriinden Sie, dass die Funktion f(z,y,2) = (z +y + 2)? auf der Kugeloberfléche
K={(z,y,2)€R®: 2?2+ +2>=1}

ihre globalen Extrema annimmt, und berechnen Sie diese.
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